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1. f(x)在 [0, 1]上绝对连续，证明： sin(f(x))也绝对连续.

2.求 lim
n→∞

∫ ∞

1

√
x

1 + nx3
dx

3. |f ′(x)| ≤ M 且 f(x)绝对连续，证明： |f(x)− f(y)| ≤ |x− y|

4. fn =⇒ f 且 fn < fn+1，证明： lim
n→∞

∫
E

fn dx ≤
∫
E

f dx

5. a是 Lebesgue点，有一列可测集合 {En}和一列趋于 0的数 {rn}，存在 δ > 0，

En ⊆ (a− rn, a+ rn)且m(En) > δrn，求证： lim
n→∞

1

m(En)

∫
En

f(x)dx = f(a)

6. g(x)在 [0, 1]上单调递增，有 (

∫ b

a

f(x)dx)2 ≤ (g(b)− g(a))(b− a)，

证明 f2 ∈ L([0, 1])

7. f(x) ∈ L([0, 1])，存在 δ > 0， f 在 [0, δ]有界，证明

（1）对任意的 n有 f(xn) ∈ L([0, 1])

（2）若 f 单调，则 lim
n→∞

∫ 1

0

f(xn)dx = f(0)

8.对任意测度为 1的的开集G，有
∫
G f(x)dx = 0，证明： f(x) = 0 a.e.

注：本文档距考试后12天后编写，回忆者可能疏漏，仅供参考。
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